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Plan prezentac;ji

o Dlaczego teza twierdzen o nasyceniu dla
roznych operatorow z prac Z. Ciesielski oraz
W. Dahmen, C.A. Micchelli jest identyczna.

o Sen, ktory wyjasnil co trzeba robic¢ dalej.

o Odpowiedzi na pytania ktorych nie bylo.
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Operatory

Definicja

Rozpatrujemy operatory postaci

Qf(x)= Y (F,F(— a)rG(x — a), (1)

acZ?

G jest funkcjg kawatkami wielomianowa, o zwartym nosniku (box-spline),
F funkcja kawatkami wielomianowa o zwartym nosniku (moze by¢
dystrybucja), funkcja f : R> — R dostatecznie gtadka i regularna.

Potrzebujemy nastepujacych oznaczen: jednomiany
[]6( )_X Xzﬁzv X:(X17X2)7 5:(ﬁ17ﬁ2)€N2' (2)

Zaktadamy, ze operator @ zachowuje wielomiany do stopnia ¢ — 1, czyli
jesli |8l =P1+ P2 <o—1, to

Q) =1°. (3)
(Z. Ciesielskiego,W. Dahmen i C.A. Micchelli operatory dodatnie o = 2)
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Twierdzenie o nasyceniu (typu Vo

Zdefiniujmy rodzine operatoréw Qp for h > 0,
Qn=0r0o Qo0 (4)

gdzie
onf(x) =f(x1/h,x2/h), x=(x1,x)

Twierdzenie

| A

Jesli operatory spetniaja powyzsze zatozenia, to dla 1 < p < oo oraz
funkgji f dostatecznie gtadkiej i regularnej (jesli F delta Diraca , to
dodatkowo p - p > d = 2)

1Qnf —Fllp < Coh®lflp,p-

Co mozna powiedzie¢ o zbieznosci w normie LP, 1 < p < oo

lim M —2777
h—0  he
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Odpowiedz dlaczego rézne operatory zbiegaja do tej samej

granicy

Twierdzenie

Jesli dla |B| = 81 + B> < o operator Q nieco znieksztatca wielomany
stopnia o
Q1) = 1”7 + As,

gdzie istnieje przynajmniej jedna stata Ag # 0, to istnieje granica w
normie LP, 1 < p < oo

. Quf —f
i, 2= 5 L
|B\Q
18]
DAf — Ol f
6x1518x252

CO ZROBIC, JESLI OPERATOR ZNIEKSZA£CA MOCNO
WIELOMIANY??
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CO TRZEBA BADAC

SEN
l thfH 7777
h—0 he ’
za$ granica
i Quf —f _
hano he B

istnieje dla stabej zbieznosci w LP, 1 < p < oo. (rachunki M. Beska i KD
p=2)
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Twierdzenie Fejera Orlicza Mazura

Dowdd dla p = 2 metody transformaty Fouriera. Jak dla dowolnego p

Twierdzenie

Dla kazdego |3| = o funkcja
hs(x) = Q(I”)(x) — [”(x)

jest Z2 okresowa, czyli dla kazdego o € Z?

hg(x — a) = h(x).

Twierdzenie

th f

—Dﬁf( t)hs(x)| dx)dt,
|Bl=e

|2
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Odpowiedzi na pytania ktérych nie byto

Twierdzenie

P
Dﬂf(t)hg(x) dx)dt| < Ch

'th—f

/Rz /[0”2 e

Twierdzenie

p
oo

Twierdzenie to jest uzyteczne w badaniach parametru okna w estymacji
gestosci.

dx)dt

1r N1
HQthf th < Ch

—!Dﬁf(t)hg(x)

18l=

DZIEKUJE ZA UWAGE
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